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الديوان الوطني للامتحانات والمسابقات د 

۱ كي ۳ دورق 2022 
امنحان بکالوریا تجريب ۱ 5906 5 9 
0000 0 5 ۳ ۱ الشعبن: علوم تجریبی 
تانويي: صديقي الثوري - الجلصی سد د 
اختبارفي مادة: الریاضیات المدة: 03 ساعات 


على المترشح أن یختا راحد الموضوعين الآتيين: 


اللمرین الأول: (03 تقاط ) 


في کل حالت من الحالات الثلاث الآتيت» اقترحت ثلاث إجابات» واحدة فقط منها صحيحة» حلادها مع التعلیل 
0 حدول للمعادلن التفاضلین 1 = 'ر - ر التي تحقق © = (0)[ هي: 
1 1 ح = y‏ ب/ 1+ * - 1ع y=‏ ج/ 1+ y = e**1‏ 


1 
© قيمت التكامل ۸ حیث: »4 | = 4 هي: 
1- 


/ 1 - ۸ ب/ 6 = ۸ جأ و + 2 < ۸ 
© حلول المعادلن: 0 = ۰7-1 - 97 هي: 
1 [1:1- ع 5 ب/ }0{ € 1d S‏ }1-{ € 5 


التمرين الثاني: (04.5 نقاط) 
يحتوي صند وق على ثلاث كرات حمراء مرقمي ب ۰-1 2:1 وخمس كرات بیضاء مرقمن ب 21 1 1» 
2 وحرتان خضراوان مرقمتان ب 1- ۰ 2-1 (کل الکرات لا نميز بینها عند اللمس) 
نسحب عشوائيا وفي آن واحد ثلاث كرات 
نعتبر الحوادث التالیت: 
۸ لکرات المسحوبي مجختلض اللون مثنى مثنى" 
8 "یوجد على الأقل كرة خضراء واحدة" 
٤‏ "الکرات المسحوبي مجموع أرقامها معد وم" 
0 احسب احتمال الحوادث ۰۸ 8 و) 
2 علما آن مجموع أرقام الكريات المسحوبت معد وم ما احتمال أن تكون مختاضت في اللون مثنى 
© ليكن × المتغير العشوائي الذي يمثل عدد آلوان الكرات المسحوبن 
/ بين أن 5 (2- )م ثم أكتب قانون احتمال المتغير العشوائي 7 


ب/ احسب الأمل الرياضياتي (×) £ ثم احسب الاحتمال (3 < ×2 - ۲)۲۶ 


التمرین الثالث: (04.5 نقاط) 


و ا ف : 3 
لتكن المتتالية (,::) المعرفت على ۸۷ ب 3 = ول ومن أجل كل ۱ © ۰ | ات 


0 برهن بالتراجع أنه من أجل كل !7 € 7 لدینا: 4 > ,رلا > 2 
© بین أن (,) متزايدة تماما ثم استنتج أنها متقاربن 


© بين أنه من أجل كل عدد طبيعي فان (,2)4-7 > ,.,:-4 


شش ی 2 ۱ : 
0 اسننئنج ان |> ,0>4 شر احسب lim (un)‏ 
00 + ج11 


u, -4 ۳‏ 
© نضع من أ عدد م, اعد رو 
نضع من اجل ڪل عدد طبيعي 2“ 
أ/ بين أن (,7) هندسيي محددا آساسها وحدها الأول 
ب/ اكتب عبارة ,17 بد لالت 11 ثم استنتج عبارة ,رلا بد لالم 11 


ج/ اكتب بد لالت 71 المجموع ,رک حيث: با + Sn = Vo + v1 + 9 + ٠٠١0‏ 


التمرين الرابع: (08 نقاط) 
1) الدالت العدديت 0 المعرفيّ على المجال +٥]‏ :0[ ب 2102 + × + 1- = () 9 
0 ادرس اتجاه تغير الد الت 9 


مه م مه 


© احسب (۰0)1 ثم استننج اشارة (0)2 حسب قيم × من المجال ]۰0+ :0[ 


-1+(x-2)ln 
الد ال العد دی ] معرفت على [۰0+ 0[ ب: ات2 ۰و (6) تمثیلها البياني في‎ 1 
)1071 المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس (ز,0:1) ( وحدة الطول‎ 
lim f )×( احسب ()] ۰11171 وفسر النتیجت هندسیا ؛ ثم احسب‎ 0 
0جع تن‎ 


© / بين أنه من أجل كل × من ]۰0+ :0[ نديناء كك -(:)۰م 
X‏ 

ب/ عين اتجاه تغير الد ال / ثم شكل جد ول تغیراتها 
© ليكن (1) المنحنى البياني الممثل للد الن: × ١+ 1١‏ على المجال ] ۰+ :0[ 
أ/ احسب (× م[ - lim )f )x(‏ ۰ ثم قسر النتيجت هندسیا 

مس + ب 26 

ب/ ادرس وضعيت (0۶) بالنسبت إلى (1) 
© بين أن المنحنی (2») یقطع محور المْواصل في نقطتین فاصلتاهما » و 6 ثم تحقق أن: 

6 > 2 > 0.5 و3 > 8 > 2.9 
© اسم (1) ثم (م0) 
© احسب ۸ مساحت الحيز المحدد ب (6) و(1) والمستقيمان ذو المعادلتان 1 = ۶ وه = × 


النمرین الأول: ( 035 نقاط) 


1) ا دالت معرفت على 8 ب > + * ۵( + ×ه) = () f‏ حیث ۰0 5 و آعد اد حقیقیت 
(,0) تمثيلها البياني في مستوي منسوب إلى معلم متعامد متجانس (ز,:0) (وحدة الطول 1671) 


- بقراء5 بیانین عين 0» ا و 
1) نضع: 1 = 0 = 9 = a‏ 
© باستعمال المكاملت بالتجزئت» عيّن دالت أصليت للد الت 1(٥”‏ + ) م۲ × على 18 والتي تنعدم 
من أجل 1- 
© بين أن 1(6717 - 6) = 4 حيث 4 هي مساح الحيز المستوي المحدد ب (,)) وحامل محور 
المواصل والمستقيمين ذو المعادلتين 1- = 2 و0 = × 


التمرين الثاني: (04.5 نقاط) 
صند وق به ثلاث كريات حمراء وأربع كريات بيضاء و كريتين خضراوين 
نسحب عشوائيا كريتان على التوالي بد ون إرجاع 
نعتبر الحوادث التاليي: ۸ "الكرتان المسحوبتان من نضس اللون" 
8: "سحب كرين بيضاء في المرة الأولى" 
© احسب احتمال الحوادث 4 و8 
© استنتج احتمال سحب كريتين من لونين مختلطين 
© علما أن الكرة المسحوبت في المرة الأولى بیضاء احسب احتمال سحب كرتان من نفس اللون 
© ليكن ‏ المتغیر العشوائي الذي يمثل عدد عدد الكرات البيضاء المسحوبن 
/ عيّن قيم المتغير العشوائي ۰۲ ثم أكتب قانون احتماله 
ب/ احسب الأمل الرياضياتي (×) £ ثم احسب (2022 + 1443[6) :1 


النمرین الثالث: (05 نقاط) 
2 
1 لتكن الدالن ] المعرفت على ]۰0+ :1] ب: مسر - () / 
0 ادرس اتجاه تغیر الد ال f‏ شم شکل جد ول تغیراتها 
© بین أنه من أجل کل 1 < × فان: 1 < (2) / 
1 لتكن (,) المتتالین المعرفيّ على لا ب 2 = مد ومن أجل کل N‏ © 7: (مل) f‏ = يجلا 
0 برهن بالتراجع آنه من أجل كل 7 طبيعي فان: 1 < ,رلا 


مه م مه 


© بین آن (,) متناقصم تماما ثم استننج آنها متقا ريت 


1- 
© نضع من أجل كل 71 طبيعي, *- :۳ 


Uu 


آ/ بین أن (,) هندسیت آساسها 2 واحسب ۱۷ 
ب/ اكتب بد لال 7 عبارة ,۰۲۷ ثم استنتج بد لالن 71 عيارة ,را 


0 بغ و (,۷) 10 - يا 


© استنتج عبارة ا بد لالت ۰7 ثم احسب نهاية (ررلا) 
© أ/ اکتب بد لالت 7 المجموع رک حيث: ,س + ..١‏ + ربل + ولا = رک 
ب/ اکلب بد لالن ۸ الجداء ,بآ حيث: ,9 ×... × 71 × P, = 7o‏ 


التمرين الرابع: (7.5 نقاط) 
1) نعتبرالدالت العددين 9 المعرفت على 18 بء 1+ * 62م - 1) = (900 
© ادرس اتجاه تغير الد الت ۰0 ثم شكل جد ول تغيراتها 
© بين أنه من أجل كل × من 8 فان 0 < (9)0 
1 نعتبر الدالت / المعرفت على 8 ب * 7× + 2 - × = (2) f‏ وليكن (62) تمثيلها البياني في 
مستو منسوب إلى معلم متعامد متجانس (ز.0:1) (وحدة الطول هي 107) 
© احسب ۲0 و )¢( lim f‏ 
9 أ/ احسب [(2 - 6 - () /] ۸نا » ماذا تستنتج؟ 
ب/ ادرس الوضع النسبي بين (62) والمستقیم (۸) حيث 2 - × = :(۸) 
© أ/ بین أنه من اجل کل 8 € × لدینا: 9120 = (2) '/ 
ب/ استنتح اتجاه تغير الد ال / ثم شكل جد ول تغيراتها 
© بين أن المعادلت 0 = (×) / تقبل حلا وحيدا © على المجال ]0.32 :10.31 
© بين (,0) يقبل نقطة إنعطاف يطلب تعيين احد اثييها 
© بين أن (,6) یقبل مماسا (7) موازيا ل (۸) يطلب تعيين معادلن له 
© ارسم (۰)7 (۸) و (6۶) 
© ناقش حسب قيم الوسيط الحقيقي 71 عدد واشارة حلول المعادلن 77 + × = (2) f‏ 


الجمهورین الجزائرية الیمقراطین الشعبین 
وزارة التربین الوطنین 


الديوان الوطني للامتحانات والمسابقات حك 
و ۳ دورق: 2022 
امنحان بکالوریا تجريب | 500 ۳ 5 
ا ر u‏ - الشعبن: علوم تجریبین 
ثانويي: صد يقي النوري - الجلضم جا 
تصحيح مقترح لاختبارمادة الرياضيات 
الموضوع الأول 


© التمرين الأول: (03 نقاط) 


[1 © حلول للمعادلن التفاضلين 1 = ' قو هي: |1 + *م - 1نم = بر 

التبرير: 
لدینا: 

-1 

06-1 جك 2و0 د برك 1- برد “زرك 1د yay‏ 

ولدينا: 

y(0) =e ج‎ Ce +1 =e => 6 < ۵-1 
ومنه:‎ 


y = (e -1)e* +1 *ع - 7*1 = رد‎ + 1 
]01ن[‎ 


1 


1 
۸ 1 (xe*)dx = ۱۵ - 1 e*dx = [xe* - e*]1, = 2e1 
1 -1 


[1من] 


التبرير: 


1- = × ج 1 - × = ×2 جح 1ع = ٭2ع جد اج ل = ٭ع ج 0 = 2-1و ل بت 6۴ 


© التمرين الثاني: (04.5 نقاط) 
[1.5ن] | © حساب احتمال الحوادث ۸ 8 و »: 
1 352 616103 
4 مي د ۳ = (۸)« 
10 
CC} 2x28+1x8 [8‏ +0102 


الكت سملل “٠‏ = (قير 
P8) 23 120 15‏ 


3 3 3 0 0 
خاخ ‏ < تم د رمم 
40 120 

[5.من] | © حساب احتمال أن تكون مختاضت في اللون مذ e‏ معد ومر: 


20201 2x2x1 


0 ماس‎ 06(_ 65 _ 120  _]4 
_ p(C) ۳1 3 9 
10 10 ۳ 
:() = 2( =  نآ [0.5ن] | © أ/ تبیین‎ 
را‎ CC} + CPC} + 204 [79 
دن ف‎ 20 20 
:X [آمن] - کاب قانون احتمال‎ 
لد یتا: }3 ;2 ;1{ = 266989 حيث:‎ 
02+02 11 
206 =1( عدا - تچ‎ 
C3 120 
79 
1 -< 2( < | 
2 (5 مر‎ 
CCC} [30 
p(X =3) = = ا‎ 
5 120 
ومتك:‎ 
26 1 | 2 | 3 
11 | 79 | 0 
۲06 = سب | اس لد‎ 
120 ۱ 120 ۱ 0 
: ٤))( [05ن] ب/ حساب الأمل الرياضياتي‎ 


=i 11 ۳ 79 5 30 . 9 
179 120 120 ۳0 


۲02 - 2× < 3( حساب‎ ٠ [0-5ن]‎ 
۲02 - 2X > 3( = ۴0۶ - 21-3 > 0) = P((X 1(0-3( > 0( 


لدينا: 
م + 3 1- 00 — XxX‏ 
1)(X - 3) + 0 = 0 +‏ + ) 
إذن: 
ا = )3= 2X < 3( = P(X‏ -12)م 
120 


# التمرين الثالث: (04.5 نقاط) 
[0.5ن] | © برهان بالتراجع أنه من أجل كل ۱ € 7 لدینا: 4 > ,لا > 2: 
نسمي الخاصيتي (۸) ... 4 > لا > 2 


1 = 0 لد ینا: 4 > و > 2 ومنه: 4 > 3 > 2 إذن القضيي (۸) ۶ محقَقَن من أجل‎ ٠ 
2 > Un+1 > 4 نعفْرض أن: 4 > ا1ا > 2 ونثبت أن‎ ٠ 
لدینا:‎ ۰ 

1 3 3 1 


1 
< < < دج 6 >2 > 4 ج 4 > < 2 
FI 2‏ ° 4 6+2 * ولا n‏ 


[5-ن] 


[0.5ن] 


اقا 


1 3 1 
-2>8)1 و > یت -1 > + مد 


3 
> 4 رن > 2 جح‎ > 4 
4 u, +2 2 a4 


n 
حسب مبدأً البرهان بالتراجع (۸) ۶ محققن‎ 
تبيين أن (,) متزايدة تماماء ثم استنتاج آنها متقارین:‎ © 
3 ررلة)-‎ (2 + 6u, ح‎ 8 —(u, - 2)(u, - 4) 
سور ۳ - 1) 8 = لا - مجرلا‎ 
Un 2 Un + 2 
0 >u, - 2 > 2 لدینا: 4 > ,ا > 2 ومنه:‎ 
-2 > لدینا: 4 > ربلا > 2 ومنه: 0 > 4 - ولا‎ 


لدينا: 4 > لا > 2 ومنه: 6 > 2+ 4<un‏ 


از ون بر 
اذن. 0< (4-»)(2- كك وميه (,ه) متزايدة تماما 
Uu‏ 


2 
٠‏ وبما أن (,) متزايدة تماما ومحد ودة من الأعلى ب 4 فهي متقا رین 
© كبيية اندعق أحل ككل مد ظبيس فا با ها 2 ا 
لديثا: 

4)4 - Un) 


Un + 2‏ 5 
ولدینا: (,) متزايدة ولدینا 3 = ولا ومنه: 
un)‏ - 404 رس - 4)4 1 1 
ها سس سس 
un +۲2 5 Un + 2‏ 


Un 2 3 < u, + 2 < 5 > 


با لضرب طرقا لطرف نجد : 
4 4 4 
لوسملة = 2(4 ...X‏ »ا U)‏ = 4) ح Uo)‏ = 4)ج 5 ...X (4 = Un)‏ »ا u2)‏ - 4( < زيب - 4( 
ومنه: 
"4 "4 
0 (2) > بل - 4 ج (مبه - 4) (2) > u‏ -4 
ولدينا: 


(**) ...ييل - 4 > 0 جد دا > 4- جک 4 > لا 
من (*) و (**) نجد أن: 


n 


4 
(2) > به-4 > 0 


: lim (u,) حساب‎ ه٠‎ [g0.5] 
ns Fo 


۹۹ 4 
ی‎ 1 < li 
0<4 من‎ > (2) < 0 > lim (4 un) > (ج) اقل‎ 
¬4 0 > lim )4 - u) > 0 
ج11‎ +060 


حسب ميداً النهايات بالحصر نجد أن: 0 = (ررله - 4) lim‏ 
n++ oo‏ 


lim (u,) = 4| ومنه:‎ 
n++oo 


0 
[5-ن] أ/ تبیین أن (,) هتدسيت محددا آساسها وحدها الأول: 
3 
n = 16 _ = 2‏ _ > و ناث قحم _ 1 
E =2 8 )1- - ۳ 6un - 12 6 -2( 3 *‏ 
11 
ولد ینا: 
4 ب 110 
1- = = 1۷9 
Uo 2‏ 0 
|1305 ب/ کناب عبارة ,تا بد لالي 11: 
n‏ 2 
(ج) -- به 
[0.5ن] | - استنتاج عبارة بل بدلالي 71 
4 - با 
,27 + 4- = (1 - )با ج 4- = Vn Tg 2 nln - 20n - Un‏ 
n‏ 


۰ کے ا ا > .د 
Vp = 2 Vp - 1- 1 1‏ 
5 -1) ر 2 


Vp —‏ 0 1 له 1 و م 
ومتك: 
n+1‏ 
SOTA‏ 
(1- (چ)) 3 = ق د + + ر + رن + ره - یک 
ا 
۰ التمرين الرابع: (05 نقاط) 
1( 
[0.5ن] | © دراست اتجاه تغير الد الت 0: 
2+ 1 
(x) =1 + 27 >‏ 0 
لدینا: 0 < (2) 'و لما :18 € ۲ ومنه الد الي 9 متزايدة تماما على +15 


[0.25ن] | © حساب (0)1: 
0= 2181 + 1 + 1- = (1) و 
[0.5ن] - استنتاج اشارة (0)0 : 
بما أن الد الت و مستمرة ورتيبت على المجال ]060+ :10 » و0 = (9)1 فان: 


[5-ن] 


[5-ن] 


[0.75ن] 


[g0.75[ 


[g0.75[ 


[0.5ن] 


(1 


0 أ/ حساب (:0) ] 11171: 


ومنه (,0) يقبل مستقيم مقارب عمودي بجوار 00+ معادلته 0 = × 


© أ/ تبيين أنه من أجل كل × من ]۰0+ :10 : 


9620 _ 2 +1 سير مسا( ع +1) ۶«( 


بر 


ملب 


ب/ حساتب 19 lim‏ : 


x2 


XxX 


In 


XxX 


x2 


0 


XxX 


-1 1 | -- ۲ 


9)( 


0ب )ز 


lim f)x( = lim 


0ب )ز 


1 
lim f(x) = lim (2+ nx 
°) °) 56 


9 )( 
2 


۸۹69 


x2 


ب/ تعیین اتجاه تغیر الد الت / » وتشكيل جد ول تغیراتها: 
لدینا: 0 < × ومنه إشارة (>) f'‏ من إشارة (×) 9 
جد ول تغیرات الد الت ]: 


© أ/ حساب (× م[ - (2) /) lim‏ : 


1 00 


6 2 
0 


0 = 107 2 -1- د 0 = 


ل 


0 1 مه+‎ 
3-4 0 + 
-1 
-1 + (x -2) [nx ۱ 
سح‎ 
xX 
1 
lim (2+ nx =2 - nx) 
بر‎ +00 XxX 


lim (-=- 2 ( - 0‏ 
56 00+ جب مر 

- التطسير الهندسي: (6۶) و (1]) متقاربان بچوار 00+ 
ب/ د راست وضعييٌ (02) بالنسبت إلى (1): 
2lnx‏ 1 


1 


xX 0 
f(x) - 2 


x € 0 فوق (۲) لما اه‎ )62( ٠ 
یقطع (1) نما 0-2 کڪ‎ )6( ۰ 
Xx تحت (۲) لما اهب رتم‎ )6۶( ۰ 


x 
1 


f(x) 


Rg Se 2 


lim (f(x) -1Inx) = lim ( 
جور 00+ ج یر‎ 100 


f) - ردم[‎ = 0 => - 


[01ن] | © تبيين أن (,)) یقطع محور الفواصل في نقطتین: 

من جد ول تغیرات الد الت f‏ نلاحظ أن (۶) یقطع محور الطواصل في نقطتين 

- التحقق أن: 0.6 > »© > 0.5 و3 > > 2.9: 

/ )0.5( x 0.08 و‎ /)0.6( x< -0.47 لأن:‎ f (0.6) x /)0.5( > 0 لدینا:‎ ۰ 

ومنه حسب مبرهنن القيم المتوسطة المعادلت 0 = ()] تقبل حلا وحيدا © في المجال 

10.5: 0.6] 

f (2.9)  -0.01و‎ f )3( > 0.03 لأن:‎ / )2.9( × f )3( > 0 ولدیتا:‎ ۰ 

ومنه حسب مبرهنسّ القیم المتوسطة المعادلت 0 = () f‏ تقبل حلا وحيدا 6 في المجال ]3 :12.9 
11 © سم (1) و (ع) : 


11 © حساب 4: 
ا (1n‏ 
2 
1 


e 
1 


= [In x + (In x)2]ډ‎ = [2 jem? 


4= | (nx- fe)ax = | ) + 2 ( باه‎ = nr +2 


بالتوفيق في شهادة البكالوريا 
© لا تنسونا من صالح دعانكمر ٩0‏ 
الأستاذ: قويسم براهيم الخليل 


ÇO 


الخلیل للرياضيات 


۶ التمرين الأول: (03 نقاط) 
[1.5آن! | 1) تعيين 0 او » 


من البيان نجد: 
lim f(x) =1‏ 
0+ جر 
f(0) =2‏ 
f(0) =0‏ 
* لدينا: 
جح 1 - ( + * ورم + سم „lim‏ ج ] < )0( ال 
"ولد یناه 
[1 = ماج 2د دوج 2 دع + )97( + (0)0) ج 0 = (0) f‏ 
٠‏ ولدينا: 
f(x) = ae * - (ax + (۵ * = )0-- ax)e *‏ 
ومنه: 


a= b > [a = 1[‏ چد 0 < م -ه ج 0 - ® و((0)ه - م - ه) ج 0 - (0) '/ 
01 
11 © تعیین دالت أصليت للدالن ‏ 
نسمي: * 1(6 + ) = () و 
نضع: 1 +غ - v'(t) =e ۳ u)x(‏ 
ومنه: 1 < (1)۶ و غم = v(t)‏ 


إذن: 
4 4 
-e dt‏ |- ب[ G(x) = | (t+De'dt = [—(t + 1)e‏ 
1- 


1 


= [-(t + 1)e*]*, - ] *]*, = +ع)-]‎ 2)e*]*, = [-(x + 226* + e] 
۸ < ۰-2 تبیین أن‎ © | 00-5 
A= | fena - | (e +1)e * + 1)dx - 6 + 1(6 *dx + | 
= GEES EGE + 0 


- -ع)]‎ Dem 
التمرین الثاني: (04.5 نقاط)‎ © 
:8 [01ن] | © حساب احتمال الحوادث ۸ و‎ 
۸5 + ۸4+ ۸5 20| 5 


- ك5 انس 
PA) ۳۳ 72| 18‏ 
4 |32[ ۸2۸1 
لاح |= = B)‏ 
و = جد - 2 = p(B)‏ 
[0.5ن] | © استنتاج احتمال سحب كريتين من لونين مختلطين: 
3 52 20 


[0.5ن] | © حساب احتمال سحب كرتان من نفس اللون علما آن الکرة المسحوبت في المرة الأولى بيضاء: 


12 44 
72 دب ۱ ید زوم 
p(B) 32 32 ]8‏ 5 
72 72 
0 
[5.آن] أ/ تعیین قيم المتغیر العشوائي ۰1 وناب قانون احنماله: 
لدينا: }2 ;1 ;£0 = 266989 حيث: 
A2 [20| 5‏ 
تسب 3 ات | X = 0 e‏ 
و << 2 2 (0 2 كار 
5 |40[ 2۸1۸1 
=| = 1 <- 6 
وك و كارك كام 
A2 [12| 1‏ 
حك ات ]| 2 د 2 = X‏ 
6 و ۲۱۳ 
ومتك: 
2 | 1 | 0 5 
2 | 40 | 20 
كك | سد د ا 
2 ۱ 172 72 0 4 
[0.5ن] ب/ حساب الأمل الرياضياتي (6[) ۲ : 


= ی‎ 
20/۳ 72 72 9 
E 


هه حساب (2022 + 1443 


9914 
E(1443X + 2022) = 1443E 00( + 2022 = سب‎ 


[0.5ن] 


۶ التمرين الثالث: (05 نقاط) 

1( 
[0.5ن] | ©© دراست اتجاه تغير الد الت ] وتشکیل جد ول تغیراتها: 
24-17 اه = 1= 22 


ET‏ 0 ل 
اذن الد ال f‏ متزايدة تماما على [۰۰+ :1] 
00+ 1 21 
1 () 1 
ملك 
f )x( ٣‏ 
1 
[0.25ن] | © تبيين أنه من أجل کل 1 < × فان: 1 < (2) /: 
من جد ول تغیرات الد الت / نجد أن 1 < (2) f‏ 
(ıı‏ 
[0.5ن] | © برهان بالتراجع أنه من أجل کل 7 طبيعي فان: 1 < ,رلا: 
نسمي (۸) ۲ ... 1 < برلا 
* لد یتا: 1 < ,لا ومنه: 1 < 2 إذن (۸) ۶ صحیح من أجل 0 = 1 


٠‏ نضرض أن 1 < ,رلا ونثبت صح 1 < بل 


* لدینا: 1 < un‏ 
وبما أنّ الد الث / متزايدة تماما على ]۰0+ :1] فان؛ 

1 < يله = u, < 1 > f (u) > f(1)‏ 
حسب البرهان بالتراجع (۸) ۲ صحیحت من أجل کل ۸ € 1 


[0.5ن] | © تبيين أن (,) متناقصت تماماء واستنتاج آنها متقارین: 
U)‏ - )لا FU‏ کات روف E (un)‏ 5 
Im] 211 -1 211 - 1‏ سب ml‏ 
لدیتا: 1 < ببلا ومنه: 0 > ب - 1 
ولدیتا: 1 < و1 ومنه: 1 < 1 - ببلا2 
إذن: 
un(1 5 Un) <0‏ 
2un =1‏ 
وعلیه (,) متناقص تماما 
* وبما أن (,) متناقصت تماما ومحد ودة من الأسمل ب 1 فهي متقا ريت 
0 
[۵-5ن] أ/ تبیین أن (,۷۲) هندسيت أساسها 2 وحساب ۷۷: 
1 5 را 
U 2un +1‏ )ىن - 1 ساك مر )= ( Wn, = In(v‏ 
Un+1 (un) (Un)‏ 111 11+21 
2Uun —‏ 
(un - D2 un - 1‏ 
7ک 2n‏ = ) )۱0 - د |[ = 
Wn‏ 0 ( 5 2( ا) ( 
ولد ینا: | )مد 1۷ 
اذن (,) هندسین آساسها 2 وحدها الأول 2 10 - 
[5.من] ب/ کناب بد لائ 7 عبا ره رثالا : 
1 1 
۱ ۳ مااع 2(۳) > 86 In‏ = برقالا 
[0-5ن] ۰ استئناج بد لالن 7 عبارة برتا: 
2n‏ 1 ۱ 1 
9 = | ج 0( 6 = Up‏ جح Wy = In(v,) 2 e™r = vy‏ 
[0.5ن] © استنتاج عبارة ,لا بد لالت 7 
لدینا: 
un < 1 1 1‏ 
= لا جح 1 - رلا = وا1 > = Up‏ 
n Un ntn n n 1 7‏ 
[0.5ن] | حساب نهايض (,نا): 
ا lim (u) > li‏ 
2 اس ۸ 


[5-ن] 


[0-25ن] 


۳ 3 1 ۱ 1 
لان: ۳ 0 )1 < ۳ < 1-) 
© 
/ كتابني بد لالن 7 المجموع ,رد : 
2111 5 1 1 
2+5 -1) (12)2] - م 9 = ريو ند وربا ما يو 


ب/ كتابن بد لالن ۸ الجداء ,2 : 


1 1 
Py = Vg < V1 X ...X Uy = 0و‎ X e1 X ...X en = ونلا ونال ولاج‎ = gSn = pln(2)(1-2"*?) 


© التمرين الرابع: (07.5 نقاط) 


011ن] 


[0.5ن] 


[0.5ن] 


[0.5ن] 


[0.5ن] 


1( 
0 دراست اتجاه تغير الد الت ۰9 وتشکیل جد ول تغیراتها: 


- النهایات: 
lim g(x) = lim (e *e? - xe *e? +1) =1‏ ۰ 
X=>+oo‏ م6 + جر 
٠ lim g(x) = +o‏ 
0 جوز 
= المشتقت: 


)x 0 *‏ :۳( 1) - هت = g'))‏ 
لدینا: 0 < * 7ء ومنه إشارة (2) 2 من إشارة 2 - 2: 
2 ع برج X-2=0‏ 
- چدول التغيرات: 
00( 2 00 — 2 
0 = | () 0 


+ 
۳ سا ()9 
0 


© تبیین أنه من أجل کل × من 8 فان 0 < (2) 9: 
من جد ول تغیرات الد الت و نجد أن 0 < () و (لأن الد ال و تبلغ قيمت حدية دنیا موجبت) 
(ı1‏ 
© حساب lim f(x lim f(x)‏ : 
lim f(0 = lim (r - 2 - (ee) = Foe]‏ ۰ 
lim f(x) =‏ ۰ 


© أ/ حساب [(2 + lim ]]00( - )x‏ : 
lim [f (r) - (x + 2([ = lim [xe *] = lim [-(-x)e *e2] = 0‏ 
مه +دج ور و + جر وه جوز 
۰ نستنتج أن (62) یقبل مستقیم مقارب مائل بجوار ۰0+ معادلته 2 + × = ر 
ب/ دراسة الوضع النسبي بين (+6) و (۵): 
f(x) - (x + 2( = 27*۶‏ 
لدینا: 0 < 27 إذن اشارة الضطرق من إشارة ×: 
00( 0 00 — 2 
0 = .را ات 9 


[۵-ن] 


[5-ن] 


[5-ان] 


[0-ن] 


[5-ن] 


[5-ن] 


[1من] 


(Cr) -‏ تحت (۸) تما ]0 :1-00 ع عر 
- (62) یقطع (۸) لما 0 = × 
- (62) تحت (۸) لما ]+ :0[ € x‏ 
© أ/ تبیین أنه من اجل کل 8 ع × لدینا: (0) و = (2) '/: 
g(x)‏ = 1+ * مروت 1( = * e? * — xe?‏ + 1= روا 7 
ب/ استنتاج اتجاه تغير الد الت ] وتشكيل جد ول تغيراتها: 
إشارة (×) "7 من إشارة (×)9 ومنه: 


2 — 00 ملب‎ 
f(x) 1 
ملك‎ 
f )x( “ار‎ 


© تبيين آن المعادلن 0 = ()] تقبل حلا وحيدا © على المجال ]0.32 :0.31[: 
لدينا الد ال مستمرة ومتزايدة تماما على 11 
ولدینا:ه 0 > (0.32) f‏ × (0.31)] لأن: 0.01- 2۶ )0.31( f‏ و 0.04 f (0.32) x‏ 
ومنه حسب مبرهنن القيم المتوسطة المعاد لن 0 = ()] تقبل حلا وحيدا © في المجال 
0.321 ;10.31 
© تبیین (62) یقبل نقطن انعطاف : 
لدینا: (900 = (×) f‏ 
ومنه: (×)'و = (×) f‏ 
إذن إشارة (×) ''/ من إشارة () "9 
00( 2 00 — 2 
۳ 0 = ا( 
المشتقن الثاني تنعدم عند 2 = × وتغیر اشارتها 
إذن (2») یقبل نقطت إنعطاف ((2) ۶ ;0)2 أي: 
© تبيين أن (6۶) یقبل مماسا (7) موازيا ل (۸) : 
|1 = ها ک0 = جح 1 حت ع 1:2 ) مط .1 د f= i= ge?‏ 
إذن (6) يقبل مماسا موازيا ل (۵) عند النقطت ذات الفاصلي 1 = × 
- كتابن معادلن (1): 
f'(1)( - 1( + f(1) =‏ = بر 
© رسم (۰)7 (۵) و (ء6): 


[5-ن] 


(4) 


-2 


بت تة تقنيمات ذات المعادلات 
حلول المعادلت 77 + × = (>) f‏ هي فواصل نقط تقاطع (62) مع المستقیمات ذات 
X +m‏ ح- Ym‏ 


m < -2‏ المعادلن تقبل حلا وحيدا سالبا تماما 
لها 2- m=‏ المعاد لن تقبل حلا معد وما 

لما 2 - 6 >771 > 2- ا ی میت ۲ 0 
لما 2 - 11-6 المعادلن تقبل حلا وحيدا قيمته 1 = × 
لما 2 - 6 <171 المعادلن لا تقبل حلولا 


بالتوفيق في شهادة البكالوريا 
© لا تنسونا من صالح دعانکه ٩0‏ 
الأستاذ: قويسم براهيم الخليل 
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